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Apstrakt. Aleksanderov dual simplicijalnog kompleksa K ⊆ 2[n] je simplicijalni kompleks
K̂ [n] = {[n] \ A | A 6∈ K}. Kompleks K je auto-dualan ako je K = K̂ [n] a pod-dualan ako je K ⊆ K̂ [n].
Auto-dualni simplicijalni kompleksi sa n temena predstavǉaju kanonske primere simplicijalnih
kompleksa koji nemaju geometrijsku realizaciju u prostoru Rn−3, javǉaju se kao minimalne triangu-
lacije mnogih topoloxkih prostora i vrlo su znaqajni u teoriji kombinatorne optimizacije. Brehm

i Kühnel su 1987. u radu [1] dokazali da ako d−dimenzionalna mnogostrukost koja nije sfera ima
triangulaciju sa n temena tada je:

n > dd/e+  (1)

a jednakost va�i samo u dimenzijama 2, 4, 8, 16 kada mnogostrukost ima homoloxki tip realne, kom-
pleksne, kvaternionske i oktanionske projektivne ravni. Odgovaraju�e triangulacije su otkrivene,
posledǌa 2022. godine u radu [2], i sve su primeri auto-dualnih simplicijalnih kompleksa.

U [3] se istra�uje kombinatorna struktura auto-dualnih simplicijalnih kompleksa. Dokazuje se
da za svaki auto-dualni kompleks K ⊆ 2[n] i svako teme {v} ∈ [n] va�i

K = ̂Lk({v})
[n]\{v}

∪ C
(
Lk({v})

)
(2)

gde je Lk({v}) ⊆ 2[n]\{v} pod-dualan simplicijalni kompleks u ambijentu 2[n]\{v}. Jednakost (2)
omogu�ava da od proizvoǉnog pod-dualnog simplicijalnog kompleksa K ⊆ 2[n] dobijemo kompleks

ΛK = K̂ [n] ∪ CK (3)

(gde je CK = K ∗
{
∅, {n+1}

}
) koji je auto-dualan u ambijentu 2[n+1]. Otuda, kombinatorna i topoloxka

svojstva auto-dualnih kompleksa su upotpunosti odre�ena kombinatornim svojstvima linka ǌihovog
proizvoǉnog temena a sve auto-dualne komplekse mo�emo da dobijemo svojevrsnom nadogradǌom (3)
pod-dualnih kompleksa.

U doktorskoj disertaciji [4] i radu [5] se analiziraju auto-dualne triangulacije mnogostrukosti.
Dokazuje se da se auto-dualna kombinatorna mnogostrukost K ⊆ 2[n] dimenzije d dobija nadogradǌom
(3) pod-dualne kombinatorne sfere Sd−1 ⊂ 2[n−1] koja je (n − d − 2)−povezana tj.

(
[n−1]
n−d−2

)
⊂ Sd−1.

Koriste�i kombinatornu Aleksanderovu dualnost, dokazuje se da auto-dualna kombinatorna mno-
gostrukost M ⊂ 2[n] dimenzije d ne mo�e da bude sfera i da je n = 3dd/2e+ 3 xto po rezultatu
(1) Brehm-a i Kühnel-a implicira da je svaka auto-dualna kombinatorna mnogostrukost dimenzije
d ∈ {2, 4, 8, 16} i ima homoloxki tip realne, kompleksne, kvaternionske i oktanionske projektivne
ravni a druge auto-dualne kombinatorne mnogostrukosti ne postoje. Odre�uju se f−vektori opisanih
mnogostrukosti kao i f−vektori sfera qijom dualnom nadgradǌom se one dobijaju i navodi metoda
za ǌihovu konstrukciju.
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